
Вступительная олимпиада 2025 
Письменная часть. 7 класс 

 
1.​ В чем заключается решение задачи типа “оценка+пример”? 
2.​ Найдите наименьшее натуральное число, третья степень которого кратна числу 588. 
3.​ В чем заключается решение задачи с использованием метода от противного? 
4.​ Нарисуйте граф, выполняющий следующие свойства: 

ー​ двудольный 
ー​ уникурсальный 
ー​ дерево 
ー​ имеет хотя бы 5 ребер 

Если вы считаете, что такой граф нельзя нарисовать – объясните почему. 
5.​ Из 7 преподавателей нужно составить 2 бригады для судейства по 3 человека. Сколько есть способов 

это сделать, если в каждой из бригад назначается главный судья, а между бригадами разницы нет? 
Вычислите и объясните, как вы считали. 
 

Упростите выражение: 
1.​  4𝑎 · (6𝑎 − 3𝑏) − 21𝑎 · (4𝑏 − 3𝑎)

2.​  5𝑎 − 3𝑏( )3 − 2𝑎 · (4𝑏 − 5𝑎) · (3𝑏 + 8)
 

Решите системы уравнений: 

1.​  

2.​  
 

Решите задачи: 
1.​ Три тракторные бригады вместе вспахали поле за 4 дня. Это же поле первая и вторая бригады 

вместе вспахали бы за 6 дней, а первая и третья вместе – за 8 дней. Во сколько раз больше 
площадь, вспахиваемая за три дня третьей бригадой, по сравнению с площадью, вспахиваемой за 
два дня второй бригадой? 

2.​ В стекольной мастерской сделали необычное окно. Оно имеет форму 
прямоугольника, разделённого по вертикали на две равных части. В 
каждой половинке есть форточка: в левой – сверху, площадью в шестую 
часть от всего окна и периметром 92 сантиметра; в правой – снизу, 
плошадью в восьмую часть всего окна и периметром 84 сантиметра. 
Чему равны периметры всего окна и остальных кусков стекла? 

3.​ На рисунке изображены три квадрата. Найдите отмеченный угол, если известны два других угла 
на рисунке. 

 

https://www.codecogs.com/eqnedit.php?latex=%5Cleft%20%5C%7B%20%5Cbegin%7Bgathered%7D%205x%2B3y%3D13%5C%5C%5C%5C%206x-4y%3D8%5C%5C%5C%5C%20%5Cend%7Bgathered%7D%5C%5C%5C%5C%20%5Cright.#0


 



Найдите ошибку в решении: 
1.​ Вася задумал двузначное число и сообщил Пете произведение цифр в записи этого числа, а Саше 

– сумму этих цифр. Между мальчиками состоялся такой диалог: Петя: «Я угадаю задуманное 
число с трёх попыток, но двух мне может не хватить». Саша: «Если так, то мне для этого хватит 
четырёх попыток, но трёх может не хватить». Какое число было сообщено Саше? 

Ответ: 10. Решение:  Пусть  – задуманное двузначное число, тогда  – произведение его 𝑎𝑏 𝑃 = 𝑎 · 𝑏
цифр. Так как Петя берётся угадать задуманное число с трёх попыток, то число  должно 𝑃
раскладываться на два множителя, которые являются цифрами, ровно тремя способами, учитывая 
порядок множителей. Следовательно:  

1)  (иначе  при любом  от 1 до 9, то есть указанных способов – девять);  𝑏 ≠ 0 𝑃 = 0 = 𝑎 · 0 𝑎
2) для чисел  и  значение  одно и то же, поэтому  должно быть квадратом какой-то из цифр 𝑎𝑏 𝑏𝑎 𝑃 𝑃
(иначе  раскладывается указанным образом четным количеством способов).  𝑃

Таким образом, достаточно рассмотреть квадраты всех цифр и выписать все способы их указанного 
разложения на множители: 1 = 1 ∙ 1; 4 = 2 ∙ 2 = 1 ∙ 4 = 4 ∙ 1; 9 = 3 ∙ 3 = 1 ∙ 9 = 9 ∙ 1; 16 = 4 ∙ 4 = 2 ∙ 8 = 8 ∙ 2; 
25 = 5 ∙ 5; 36 = 6 ∙ 6 = 4 ∙ 9 = 9 ∙ 4; 49 = 7 ∙ 7; 64 = 7 ∙ 7; 81 = 9 ∙ 9. Следовательно, из фразы Пети Саша 
может сделать вывод, что задуманным могло оказаться только одно из следующих чисел: 22, 14, 41, 33, 
19, 91, 44, 28, 82, 66, 49, 94.  
Среди них: одно число с суммой цифр 4 (22), два числа с суммой цифр 5 (14 и 41), одно число с суммой 
цифр 6 (33), одно число с суммой цифр 8 (44), четыре числа с суммой цифр 10 (19, 91, 28, 82), одно 
число с суммой цифр 12 (66) и два числа с суммой цифр 13 (49 и 94). Так как Саше требуется 4 попытки 
на угадывание суммы, то искомая сумма равна 10. 

 



Вступительная олимпиада 2025 
Письменная часть. 7 класс. Разбор 

1.​ В чем заключается решение задачи типа “оценка+пример”? 
Выяснить ограничение - оценку и привести ему подтверждение - пример. 

2.​ Найдите наименьшее натуральное число, третья степень которого кратна числу 588. 
Ответ: 42 
Решение. Пусть искомое число равно а. По условию а3 = k·588. Поскольку 588 = 22·3·72, то а3 = k·22·3·72. 
Так как ищем а наименьшее, то k = 2·32·7. Тогда а3 = 23·33·73 и а = 2·3·7 = 42. 

3.​ В чем заключается решение задачи с использованием метода от противного? 
Проотрицать нужное утверждение и доказать, что отрицание ложно. Оттуда, по закону исключенного 
третьего, будет верно искомое. 

4.​ Нарисуйте граф, выполняющий следующие свойства: 
ー​ двудольный 
ー​ уникурсальный 
ー​ дерево 
ー​ имеет хотя бы 5 ребер 

Если вы считаете, что такой граф нельзя нарисовать – объясните почему. 
Бамбук с хотя бы 6 вершинами. 

5.​ Из 7 преподавателей нужно составить 2 бригады для судейства по 3 человека. Сколько есть способов 
это сделать, если в каждой из бригад назначается главный судья, а между бригадами разницы нет? 
Вычислите и объясните, как вы считали. 

Выберем первого главного судью И Выберем второго главного судью И Выберем коллег первому И 
Выберем коллег второму. Бригады поделить на порядок, т.к. они одинаковые. 

 7·6
2 · 𝐶

5
2 · 𝐶

3
2 = 7·6·5·4·3·2

2·2·2 = 7!
8 = 630

 
Упростите выражение: 
 

1.​  4𝑎 · (6𝑎 − 3𝑏) − 21𝑎 · (4𝑏 − 3𝑎) =

 = 24𝑎2 − 12𝑎𝑏 − 84𝑎𝑏 + 63𝑎2 = 87𝑎2 − 96𝑎𝑏

2.​  5𝑎 − 3𝑏( )3 − 2𝑎 · (4𝑏 − 5𝑎) · (3𝑏 + 8) =

 = 125𝑎3 − 75𝑎2𝑏 + 45𝑎𝑏2 − 27𝑏3 − 24𝑎𝑏2 − 64𝑎𝑏 + 30𝑎2𝑏 + 80𝑎2 =

 = 125𝑎3 + 80𝑎2 − 45𝑎2𝑏 − 64𝑎𝑏 + 21𝑎𝑏2 − 27𝑏3

 
Решите системы уравнений: 
 

1.​  

 ​  72𝑦 = 144,  𝑦 = 2,  𝑥 = 3

2.​  

 ​     ​  𝑥 = 10,  𝑦 = 13
Equation Editor 

https://editor.codecogs.com/?latex=%5Cleft%20%5C%7B%20%5Cbegin%7Bgathered%7D%205x%2B3y%3D13%5C%5C%5C%5C%206x-4y%3D8%5C%5C%5C%5C%20%5Cend%7Bgathered%7D%5C%5C%5C%5C%20%5Cright.#0


Решите задачи: 
 

1.​ Три тракторные бригады вместе вспахали поле за 4 дня. Это же поле первая и вторая бригады 
вместе вспахали бы за 6 дней, а первая и третья вместе – за 8 дней. Во сколько раз больше 
площадь, вспахиваемая за три дня третьей бригадой, по сравнению с площадью, вспахиваемой за 
два дня второй бригадой? 

Решение. Пусть первая за день вспахивает , вторая , третья – . Тогда 𝑥 𝑦 𝑧
 4𝑥 + 4𝑦 + 4𝑧 = 6𝑥 + 6𝑦 = 8𝑥 + 8𝑧

 3𝑧 ?  2𝑦
, так что эти площади равны. 𝑦 = 𝑥 + 𝑧,  8𝑦 = 6𝑥 + 6𝑦 ⇒ 𝑦 = 3𝑥 ⇒ 𝑧 = 2𝑥,  2𝑦 = 6𝑥,  3𝑧 = 6𝑥

2.​ В стекольной мастерской сделали необычное окно. Оно имеет форму 
прямоугольника, разделённого по вертикали на две равных части. В 
каждой половинке есть форточка: в левой – сверху, площадью в шестую 
часть от всего окна и периметром 92 сантиметра; в правой – снизу, 
плошадью в восьмую часть всего окна и периметром 84 сантиметра. 
Чему равны периметры всего окна и остальных кусков стекла? 

Ответ: 132, 124 и 216. 
Решение. Обозначим верхнюю сторону за 2x. Из отношения площадей 
форточек к общей площади окна находим, что высота форточек составляет 
1:3 и 1:4 от общей высоты. В связи с этим удобно всю высоту окна 
обозначить за 12y (так как 12 делится на 3 и на 4). Тогда высоты форточек 
равны 3y и 4y, то есть периметр одной форточки на 2y больше, чем другой. 
Получается, что 2y = 92 84 = 8, откуда y = 4. Значит, высота меньшей 
форточки 12, а половина периметра 84 : 2 = 42, поэтому её ширина равна 
30 (то есть x = 30). Осталось посчитать периметры: 2(2x + 12y) = 216,      
2(x + 9y) = 132, 2(x + 8y) = 12. 

3.​ На рисунке изображены три квадрата. Найдите отмеченный угол, 
если известны два других угла на рисунке. 

 
 



Найдите ошибку в решении: 
 

1.​ Вася задумал двузначное число и сообщил Пете произведение цифр в записи этого числа, а Саше 
– сумму этих цифр. Между мальчиками состоялся такой диалог: Петя: «Я угадаю задуманное 
число с трёх попыток, но двух мне может не хватить». Саша: «Если так, то мне для этого хватит 
четырёх попыток, но трёх может не хватить». Какое число было сообщено Саше? 

Ответ: 10. Решение:  Пусть  – задуманное двузначное число, тогда  – произведение его 𝑎𝑏 𝑃 = 𝑎 · 𝑏
цифр. Так как Петя берётся угадать задуманное число с трёх попыток, то число  должно 𝑃
раскладываться на два множителя, которые являются цифрами, ровно тремя способами, учитывая 
порядок множителей. Следовательно:  

1)  (иначе  при любом  от 1 до 9, то есть указанных способов – девять);  𝑏 ≠ 0 𝑃 = 0 = 𝑎 · 0 𝑎
2) для чисел  и  значение  одно и то же, поэтому  должно быть квадратом какой-то из цифр 𝑎𝑏 𝑏𝑎 𝑃 𝑃
(иначе  раскладывается указанным образом четным количеством способов).  𝑃

Таким образом, достаточно рассмотреть квадраты всех цифр и выписать все способы их указанного 
разложения на множители: 1 = 1 ∙ 1; 4 = 2 ∙ 2 = 1 ∙ 4 = 4 ∙ 1; 9 = 3 ∙ 3 = 1 ∙ 9 = 9 ∙ 1; 16 = 4 ∙ 4 = 2 ∙ 8 = 8 ∙ 2; 
25 = 5 ∙ 5; 36 = 6 ∙ 6 = 4 ∙ 9 = 9 ∙ 4; 49 = 7 ∙ 7; 64 = 7 ∙ 7; 81 = 9 ∙ 9. Следовательно, из фразы Пети Саша 
может сделать вывод, что задуманным могло оказаться только одно из следующих чисел: 22, 14, 41, 33, 
19, 91, 44, 28, 82, 66, 49, 94.  
Среди них: одно число с суммой цифр 4 (22), два числа с суммой цифр 5 (14 и 41), одно число с суммой 
цифр 6 (33), одно число с суммой цифр 8 (44), четыре числа с суммой цифр 10 (19, 91, 28, 82), одно 
число с суммой цифр 12 (66) и два числа с суммой цифр 13 (49 и 94). Так как Саше требуется 4 попытки 
на угадывание суммы, то искомая сумма равна 10. 
Ответ: Ошибка в переборе, 64 никак не равно 7 ∙ 7. Это не сильно влияет на решение (не дает новых 
веток), но все же это дырка. 

 



Вступительная олимпиада 2025 
Устная часть. 7 класс.  

 

1.​ Докажите, что числа  и  дают одинаковые остатки при делении на , если  и  – 𝑎2 𝑏2 𝑎 − 𝑏 𝑎 𝑏
положительные целые числа, и . 𝑎 > 𝑏

2.​ На окружности отмечено 2000 синих и одна красная точка. Рассматриваются всевозможные 
выпуклые многоугольники с вершинами в этих точках. Каких многоугольников больше – тех, у 
которых есть красная вершина, или тех, у которых нет? 

3.​ Из натуральных чисел от 1 до 100 выбрано 50 различных. Оказалось, что сумма никаких двух из 
них не равна 100. Верно ли, что среди выбранных чисел всегда найдется квадрат какого- нибудь 
целого числа? 

4.​ В стране 17 городов. Некоторые города соединены друг с другом прямой дорогой. Из каждого 
можно попасть напрямую хотя бы в 8 городов. Докажите, что из любого города можно попасть в 
любой не более чем с одной пересадкой. 

5.​ Баба-Яга и Кащей собрали некоторое количество мухоморов. Количество крапинок на мухоморах 
Бабы-Яги в 13 раз больше, чем на мухоморах Кащея, но после того, как Баба-Яга отдала Кащею свой 
мухомор с наименьшим числом крапинок, на её мухоморах стало крапинок только в 8 раз больше, 
чем у Кащея. Докажите, что в начале у Бабы-Яги было не более 23 мухоморов. 

 
 
 
 
 
 

Вступительная олимпиада 2025 
Устная часть. 7 класс.  

 

1.​ Докажите, что числа  и  дают одинаковые остатки при делении на , если  и  – 𝑎2 𝑏2 𝑎 − 𝑏 𝑎 𝑏
положительные целые числа, и . 𝑎 > 𝑏

2.​ На окружности отмечено 2000 синих и одна красная точка. Рассматриваются всевозможные 
выпуклые многоугольники с вершинами в этих точках. Каких многоугольников больше – тех, у 
которых есть красная вершина, или тех, у которых нет? 

3.​ Из натуральных чисел от 1 до 100 выбрано 50 различных. Оказалось, что сумма никаких двух из 
них не равна 100. Верно ли, что среди выбранных чисел всегда найдется квадрат какого- нибудь 
целого числа? 

4.​ В стране 17 городов. Некоторые города соединены друг с другом прямой дорогой. Из каждого 
можно попасть напрямую хотя бы в 8 городов. Докажите, что из любого города можно попасть в 
любой не более чем с одной пересадкой. 

5.​ Баба-Яга и Кащей собрали некоторое количество мухоморов. Количество крапинок на мухоморах 
Бабы-Яги в 13 раз больше, чем на мухоморах Кащея, но после того, как Баба-Яга отдала Кащею свой 
мухомор с наименьшим числом крапинок, на её мухоморах стало крапинок только в 8 раз больше, 
чем у Кащея. Докажите, что в начале у Бабы-Яги было не более 23 мухоморов.  



Вступительная олимпиада 2025 
Устная часть. 7 класс. Разбор 

1.​ Докажите, что числа  и  дают одинаковые остатки при делении на , если  и  – 𝑎2 𝑏2 𝑎 − 𝑏 𝑎 𝑏
положительные целые числа, и . 𝑎 > 𝑏

Решение: Опция 0: “ , а раз разность делится, то остатки были одинаковые. 𝑎2 − 𝑏2 = 𝑎 − 𝑏( ) 𝑎 + 𝑏( )
Но это для прошаренных. 
Пусть , получается , тогда , откуда, по свойствам, 𝑎 − 𝑏 = 𝑘 𝑎 = 𝑘𝑥 + 𝑧,  𝑏 = 𝑘𝑦 + 𝑧 𝑎≡𝑏≡𝑧 (𝑚𝑜𝑑 𝑘)

. А раз сравнимы, то и остатки одинаковые. 𝑎2≡𝑎 · 𝑎≡𝑧 · 𝑧≡𝑏 · 𝑏≡𝑏2 (𝑚𝑜𝑑 𝑘)
2.​ На окружности отмечено 2000 синих и одна красная точка. Рассматриваются всевозможные 

выпуклые многоугольники с вершинами в этих точках. Каких многоугольников больше – тех, у 
которых есть красная вершина, или тех, у которых нет? 

Решение: Условимся называть многоугольник с вершинами только в синих точках многоугольником 
типа А, а многоугольник, среди вершин которого есть красная – типа B. Каждому многоугольнику типа 
А поставим в соответствие многоугольник типа B, вершинами которого являются все вершины 
исходного многоугольника и красная вершина. При этом соответствии различным многоугольникам 
типа А соответствуют различные многоугольники типа B. С другой стороны, треугольник с двумя 
синими и одной красной вершиной не соответствует никакому многоугольнику типа А. Таким образом, 
многоугольников типа B больше, чем многоугольников типа А. Ответ: Тех, у которых красная вершина 
есть. 

Решение:  или . Довольно очевидно, что второе 21999 − 1 − 1999 − 𝐶
1999
2 22000 − 1 − 2000 − 𝐶

2000
2

больше. 
3.​ Из натуральных чисел от 1 до 100 выбрано 50 различных. Оказалось, что сумма никаких двух из 

них не равна 100. Верно ли, что среди выбранных чисел всегда найдется квадрат какого- нибудь 
целого числа? 

Решение: Верно. Всего есть 49 пар с суммой 100, число 50 и число 100 (которое мы не хотим). Из 
каждой пары можно взять не более 1 числа, кроме того, есть пара 36+64, оба числа в которой нам не 
подходят.  Т.е. есть 48 “легальных” пар и число 50 – но тогда мы не можем взять 50 чисел, подходящих 
под условие.  
4.​ В стране 17 городов. Некоторые города соединены друг с другом прямой дорогой. Из каждого 

можно попасть напрямую хотя бы в 8 городов. Докажите, что из любого города можно попасть в 
любой не более чем с одной пересадкой. 

Решение: Пусть из города A можно попасть в город B с не менее, чем 2 пересадками. Тогда в стране 
есть: A, 8 смежных с ним городов, B, 8 смежных с ним городов, иные. Все города в группах различны, 
иначе есть более короткий путь из A в B. Но тогда городов хотя бы 1 + 8 + 1 + 8 = 18, противоречие. 
5.​ Баба-Яга и Кащей собрали некоторое количество мухоморов. Количество крапинок на мухомо- рах 

Бабы-Яги в 13 раз больше, чем на мухоморах Кащея, но после того, как Баба-Яга отдала Кащею свой 
мухомор с наименьшим числом крапинок, на её мухоморах стало крапинок только в 8 раз больше, 
чем у Кащея. Докажите, что в начале у Бабы-Яги было не более 23 мухоморов. 

Решение: Пусть на мухоморах Кащея было  крапинок, а на том, который он получил, было  𝑛 𝑘
крапинок. Тогда у Бабы-Яги было  крапинок, а осталось  .  Значит,  ,  13𝑛 13𝑛 − 𝑘 13𝑛 − 𝑘 = 8 𝑛 + 𝑘( )
то есть .  Значит, у Бабы-Яги в начале было    крапинок, а поскольку на каждом 𝑛 = 9𝑘

5
117𝑘

5 < 24𝑘

мухоморе было не меньше  крапинок, то их у неё было не более 23. 𝑘



Вступительная олимпиада 2025  
Письменная часть. 6 класс 

 
1.​ В чем заключается решение задачи с использованием метода от противного? 
2.​ Найдите наименьшее натуральное число, третья степень которого кратна числу 588. 
3.​ В чем заключается метод решения задач “обратный ход”? 
4.​ Нарисуйте граф, выполняющий следующие свойства: 

ー​ двудольный 
ー​ несвязный 
ー​ имеет два простых цикла длины 3 и 4 соответственно 

Если вы считаете, что такой граф нельзя нарисовать – объясните почему. 
5.​ Из 7 преподавателей нужно составить 2 бригады для судейства по 3 человека. Сколько есть 

способов это сделать, если в каждой из бригад назначается главный судья, а между бригадами 
разницы нет? Вычислите и объясните, как вы считали. 
 

Решите задачи: 
1.​ Три тракторные бригады вместе вспахали поле за 4 дня. Это же поле первая и вторая бригады 

вместе вспахали бы за 6 дней, а первая и третья вместе – за 8 дней. Во сколько раз больше 
площадь, вспахиваемая за три дня третьей бригадой, по сравнению с площадью, вспахиваемой за 
два дня второй бригадой? 

2.​ Квадраты со сторонами 15 дм и 17 дм пересекаются. После удаления их общей части остались 
две области. Чему равна разность их площадей?  

3.​  и  – целые числа, такие, что  делится на 19. Докажите, что   тоже делится 𝑥 𝑦 3𝑥 + 7𝑦 43𝑥 + 75𝑦
на 19. 

 
Найдите ошибку в решении: 

1.​ Вася задумал двузначное число и сообщил Пете произведение цифр в записи этого числа, а Саше 
– сумму этих цифр. Между мальчиками состоялся такой диалог: Петя: «Я угадаю задуманное 
число с трёх попыток, но двух мне может не хватить». Саша: «Если так, то мне для этого хватит 
четырёх попыток, но трёх может не хватить». Какое число было сообщено Саше? 

Ответ: 10. Решение:  Пусть  – задуманное двузначное число, тогда  – произведение его 𝑎𝑏 𝑃 = 𝑎 · 𝑏
цифр. Так как Петя берётся угадать задуманное число с трёх попыток, то число  должно 𝑃
раскладываться на два множителя, которые являются цифрами, ровно тремя способами, учитывая 
порядок множителей. Следовательно:  

1)  (иначе  при любом  от 1 до 9, то есть указанных способов – девять);  𝑏 ≠ 0 𝑃 = 0 = 𝑎 · 0 𝑎
2) для чисел  и  значение  одно и то же, поэтому  должно быть квадратом какой-то из цифр 𝑎𝑏 𝑏𝑎 𝑃 𝑃
(иначе  раскладывается указанным образом четным количеством способов).  𝑃

Таким образом, достаточно рассмотреть квадраты всех цифр и выписать все способы их указанного 
разложения на множители: 1 = 1 ∙ 1; 4 = 2 ∙ 2 = 1 ∙ 4 = 4 ∙ 1; 9 = 3 ∙ 3 = 1 ∙ 9 = 9 ∙ 1; 16 = 4 ∙ 4 = 2 ∙ 8 = 8 ∙ 2; 
25 = 5 ∙ 5; 36 = 6 ∙ 6 = 4 ∙ 9 = 9 ∙ 4; 49 = 7 ∙ 7; 64 = 7 ∙ 7; 81 = 9 ∙ 9. Следовательно, из фразы Пети Саша 
может сделать вывод, что задуманным могло оказаться только одно из следующих чисел: 22, 14, 41, 33, 
19, 91, 44, 28, 82, 66, 49, 94.  
Среди них: одно число с суммой цифр 4 (22), два числа с суммой цифр 5 (14 и 41), одно число с суммой 
цифр 6 (33), одно число с суммой цифр 8 (44), четыре числа с суммой цифр 10 (19, 91, 28, 82), одно 
число с суммой цифр 12 (66) и два числа с суммой цифр 13 (49 и 94). Так как Саше требуется 4 попытки 
на угадывание суммы, то искомая сумма равна 10.  



Вступительная олимпиада 2025  
Письменная часть. 6 класс. Разбор 

 
1.​ В чем заключается решение задачи с использованием метода от противного? 

Проотрицать нужное утверждение и доказать, что отрицание ложно. Оттуда, по закону исключенного 
третьего, будет верно искомое. 

2.​ Найдите наименьшее натуральное число, третья степень которого кратна числу 588. 
Ответ: 42 
Решение. Пусть искомое число равно а. По условию а3 = k·588. Поскольку 588 = 22·3·72, то а3 = k·22·3·72. 
Так как ищем а наименьшее, то k = 2·32·7. Тогда а3 = 23·33·73 и а = 2·3·7 = 42. 

3.​ В чем заключается метод решения задач “обратный ход”? 
Рассмотреть финальную позицию и раскрутить ее обратными операциями до стартовой 

4.​ Нарисуйте граф, выполняющий следующие свойства: 
ー​ двудольный 
ー​ несвязный 
ー​ имеет два простых цикла длины 3 и 4 соответственно 

Если вы считаете, что такой граф нельзя нарисовать – объясните почему. 
В двудольном графе нет циклов нечетной длины. 

5.​ Из 7 преподавателей нужно составить 2 бригады для судейства по 3 человека. Сколько есть 
способов это сделать, если в каждой из бригад назначается главный судья, а между бригадами 
разницы нет? Вычислите и объясните, как вы считали. 

Выберем первого главного судью И Выберем второго главного судью И Выберем коллег первому И 
Выберем коллег второму. Бригады поделить на порядок, т.к. они одинаковые. 

 7·6
2 · 𝐶

5
2 · 𝐶

3
2 = 7·6·5·4·3·2

2·2·2 = 7!
8 = 630

 
Решите задачи: 

1.​ Три тракторные бригады вместе вспахали поле за 4 дня. Это же поле первая и вторая бригады 
вместе вспахали бы за 6 дней, а первая и третья вместе – за 8 дней. Во сколько раз больше 
площадь, вспахиваемая за три дня третьей бригадой, по сравнению с площадью, вспахиваемой за 
два дня второй бригадой? 

Решение. Пусть первая за день вспахивает , вторая , третья – . Тогда 𝑥 𝑦 𝑧
 4𝑥 + 4𝑦 + 4𝑧 = 6𝑥 + 6𝑦 = 8𝑥 + 8𝑧

 3𝑧 ?  2𝑦
, так что эти площади равны. 𝑦 = 𝑥 + 𝑧,  8𝑦 = 6𝑥 + 6𝑦 ⇒ 𝑦 = 3𝑥 ⇒ 𝑧 = 2𝑥,  2𝑦 = 6𝑥,  3𝑧 = 6𝑥

2.​ Квадраты со сторонами 15 дм и 17 дм пересекаются. После удаления их общей части остались 
две области. Чему равна разность их площадей?  

Решение. 2 17 · 17 − 𝑎( ) − 15 · 15 − 𝑎( ) = 289 − 225 = 64 дм
3.​  и  – целые числа, такие, что  делится на 19. Докажите, что   тоже делится 𝑥 𝑦 3𝑥 + 7𝑦 43𝑥 + 75𝑦

на 19. 
Решение.  27 · 3𝑥 + 7𝑦( ) = 81𝑥 + 189𝑦 = 43𝑥 + 75𝑦 − 19 · 2𝑥 − 19 · 6𝑦
 
Найдите ошибку в решении: 

1.​ Вася задумал двузначное число и сообщил Пете произведение цифр в записи этого числа, а Саше 
– сумму этих цифр. Между мальчиками состоялся такой диалог: Петя: «Я угадаю задуманное 
число с трёх попыток, но двух мне может не хватить». Саша: «Если так, то мне для этого хватит 
четырёх попыток, но трёх может не хватить». Какое число было сообщено Саше? 



Ответ: 10. Решение:  Пусть  – задуманное двузначное число, тогда  – произведение его 𝑎𝑏 𝑃 = 𝑎 · 𝑏
цифр. Так как Петя берётся угадать задуманное число с трёх попыток, то число  должно 𝑃
раскладываться на два множителя, которые являются цифрами, ровно тремя способами, учитывая 
порядок множителей. Следовательно:  

1)  (иначе  при любом  от 1 до 9, то есть указанных способов – девять);  𝑏 ≠ 0 𝑃 = 0 = 𝑎 · 0 𝑎
2) для чисел  и  значение  одно и то же, поэтому  должно быть квадратом какой-то из цифр 𝑎𝑏 𝑏𝑎 𝑃 𝑃
(иначе  раскладывается указанным образом четным количеством способов).  𝑃

Таким образом, достаточно рассмотреть квадраты всех цифр и выписать все способы их указанного 
разложения на множители: 1 = 1 ∙ 1; 4 = 2 ∙ 2 = 1 ∙ 4 = 4 ∙ 1; 9 = 3 ∙ 3 = 1 ∙ 9 = 9 ∙ 1; 16 = 4 ∙ 4 = 2 ∙ 8 = 8 ∙ 2; 
25 = 5 ∙ 5; 36 = 6 ∙ 6 = 4 ∙ 9 = 9 ∙ 4; 49 = 7 ∙ 7; 64 = 7 ∙ 7; 81 = 9 ∙ 9. Следовательно, из фразы Пети Саша 
может сделать вывод, что задуманным могло оказаться только одно из следующих чисел: 22, 14, 41, 33, 
19, 91, 44, 28, 82, 66, 49, 94.  
Среди них: одно число с суммой цифр 4 (22), два числа с суммой цифр 5 (14 и 41), одно число с суммой 
цифр 6 (33), одно число с суммой цифр 8 (44), четыре числа с суммой цифр 10 (19, 91, 28, 82), одно 
число с суммой цифр 12 (66) и два числа с суммой цифр 13 (49 и 94). Так как Саше требуется 4 попытки 
на угадывание суммы, то искомая сумма равна 10. 
Ответ: Ошибка в переборе, 64 никак не равно 7 ∙ 7. Это не сильно влияет на решение (не дает новых 
веток), но все же это дырка.  



Вступительная олимпиада 2025 
Устная олимпиада. 6 класс 

 
1.​ Нюша написала на доске числа от 1 до 100. Каждую минуту Крош выбирает 50 чисел и прибавляет к 

ним 1, а Ёжик вычитает 1 из оставшихся 50 чисел. Могут ли Крош и Ёжик сделать так, чтобы на 
доске появилось три группы чисел: в первой 40 равных чисел, во второй 40 равных чисел и в третьей 
20 равных чисел? 

2.​ Из натуральных чисел от 1 до 100 выбрано 50 различных. Оказалось, что сумма никаких двух из них 
не равна 100. Верно ли, что среди выбранных чисел всегда найдется квадрат какого-нибудь целого 
числа? 

3.​ Вере стало интересно, каких трёхзначных чисел больше: тех, у которых сумма цифр 11 или тех, у кого 
сумма цифр 16. Вера решила, что если все цифры разбить на пары: 4-5, 3-6 и т.д., то каждому числу 
первого типа будет соответствовать число второго типа, а значит, таких чисел поровну. Например, 
числу 452 будет соответствовать число 547, а числу 704 – 295. В чём ошиблась Вера и каких чисел 
больше? 

4.​ В стране 17 городов. Некоторые города соединены друг с другом прямой дорогой. Из каждого 
можно попасть напрямую хотя бы в 8 городов. Докажите, что из любого города можно попасть в 
любой не более чем с одной пересадкой. 

5.​ Как известно, у марсиан может быть 3 или 4 глаза, 3 или 4 руки и 3 или 4 ноги. Однажды на 
празднике собралось 22 марсианина. Ровно у 20 было по 3 глаза, ровно у 10 было 3 ноги и ровно у 15 
было по 3 руки. Кроме этого, если у марсианина 3 глаза, то у него ещё чего-то 3. Ровно у 3 марсиан 
было и 3 ноги, и 3 руки. У скольких марсиан всего по 4? 

 
 

Вступительная олимпиада 2025 
Устная олимпиада. 6 класс 

 
1.​ Нюша написала на доске числа от 1 до 100. Каждую минуту Крош выбирает 50 чисел и прибавляет к 

ним 1, а Ёжик вычитает 1 из оставшихся 50 чисел. Могут ли Крош и Ёжик сделать так, чтобы на 
доске появилось три группы чисел: в первой 40 равных чисел, во второй 40 равных чисел и в третьей 
20 равных чисел? 

2.​ Из натуральных чисел от 1 до 100 выбрано 50 различных. Оказалось, что сумма никаких двух из них 
не равна 100. Верно ли, что среди выбранных чисел всегда найдется квадрат какого-нибудь целого 
числа? 

3.​ Вере стало интересно, каких трёхзначных чисел больше: тех, у которых сумма цифр 11 или тех, у кого 
сумма цифр 16. Вера решила, что если все цифры разбить на пары: 4-5, 3-6 и т.д., то каждому числу 
первого типа будет соответствовать число второго типа, а значит, таких чисел поровну. Например, 
числу 452 будет соответствовать число 547, а числу 704 – 295. В чём ошиблась Вера и каких чисел 
больше? 

4.​ В стране 17 городов. Некоторые города соединены друг с другом прямой дорогой. Из каждого 
можно попасть напрямую хотя бы в 8 городов. Докажите, что из любого города можно попасть в 
любой не более чем с одной пересадкой? 

5.​ Как известно, у марсиан может быть 3 или 4 глаза, 3 или 4 руки и 3 или 4 ноги. Однажды на 
празднике собралось 22 марсианина. Ровно у 20 было по 3 глаза, ровно у 10 было 3 ноги и ровно у 15 
было по 3 руки. Кроме этого, если у марсианина 3 глаза, то у него ещё чего-то 3. Ровно у 3 марсиан 
было и 3 ноги, и 3 руки. У скольких марсиан всего по 4?  



Вступительная олимпиада 2025 
Устная олимпиада. 6 класс. Разбор 

 
1.​ Нюша написала на доске числа от 1 до 100. Каждую минуту Крош выбирает 50 чисел и прибавляет к 

ним 1, а Ёжик вычитает 1 из оставшихся 50 чисел. Могут ли Крош и Ёжик сделать так, чтобы на 
доске появилось три группы чисел: в первой 40 равных чисел, во второй 40 равных чисел и в третьей 
20 равных чисел? 

Решение: Заметим, что от действий Кроша и Ёжика сумма чисел на доске не меняется. Изначально она 

равна . Если у ребят все выйдет, то будет  Откуда 100·101
2 = 5050 40𝑥 + 40𝑦 + 20𝑧 = 5050.

 Однако результат выражения слева заведомо четен. Противоречие.  4𝑥 + 4𝑦 + 2𝑧 = 505.
2.​ Из натуральных чисел от 1 до 100 выбрано 50 различных. Оказалось, что сумма никаких двух из них 

не равна 100. Верно ли, что среди выбранных чисел всегда найдется квадрат какого-нибудь целого 
числа? 

Решение: Верно. Всего есть 49 пар с суммой 100, число 50 и число 100 (которое мы не хотим). Из 
каждой пары можно взять не более 1 числа, кроме того, есть пара 36+64, оба числа в которой нам не 
подходят.  Т.е. есть 48 “легальных” пар и число 50 – но тогда мы не можем взять 50 чисел, подходящих 
под условие.  

3.​ Вере стало интересно, каких трёхзначных чисел больше: тех, у которых сумма цифр 11 или тех, у кого 
сумма цифр 16. Вера решила, что если все цифры разбить на пары: 4-5, 3-6 и т.д., то каждому числу 
первого типа будет соответствовать число второго типа, а значит, таких чисел поровну. Например, 
числу 452 будет соответствовать число 547, а числу 704 – 295. В чём ошиблась Вера и каких чисел 
больше? 

Решение. Вера сопоставляет числу  число , и тогда набору цифр с суммой 𝑎𝑏𝑐 9 − 𝑎( ) 9 − 𝑏( ) 9 − 𝑐( )
11 действительно сопоставляется набор цифр с суммой 16. Ошибка Веры заключается в том, что числа 
не могут начинаться с 0, а значит у чисел типа  нет пары. 9_ _
Итого Верино разбиение верно для чисел, не начинающихся с 9. 
Чисел с суммой 11 будет 3: 902, 920, 911. А с суммой 16 – 8: 907, 970, 916, 961, 925, 952, 934, 943. 
Значит больше чисел с суммой 16. 
Можно также воспользоваться методом шаров и перегородок. 1 шар отложим в первый ящик. Далее 
нужно распределить 10 белых и 2 черных или 15 белых и 2 черных: 

. 𝐶
12
2 = 12·11

2 = 66,  𝐶
17
2 = 17·16

2 = 136

Правда еще нужно “убить” те варианты, в которых есть слагаемые больше 9: 5 вариантов в первом 
случае (9-1-0, 9-0-1, 10-0-0, 0-10-0, 0-0-10) и побольше во втором: 

-​ Первая 9:  вариантов 𝐶
6+1
1 = 7

-​ Есть “10”:  вариантов 3 · 𝐶
5+1
1 = 18

-​ Аналогично  вариантов  3 · 5 + 3 · 4 + 3 · 3 + 3 · 2 + 3 · 1 = 45
 чисел с суммой 16 и  число с суммой 11. 136 − 45 − 18 − 7 = 66 66 − 5 = 61

4.​ В стране 17 городов. Некоторые города соединены друг с другом прямой дорогой. Из каждого 
можно попасть напрямую хотя бы в 8 городов. Докажите, что из любого города можно попасть в 
любой не более чем с одной пересадкой. 

Решение: Пусть из города A можно попасть в город B с не менее, чем 2 пересадками. Тогда в стране 
есть: A, 8 смежных с ним городов, B, 8 смежных с ним городов, иные. Все города в группах различны, 
иначе есть более короткий путь из A в B. Но тогда городов хотя бы 1 + 8 + 1 + 8 = 18, противоречие. 



5.​ Как известно, у марсиан может быть 3 или 4 глаза, 3 или 4 руки и 3 или 4 ноги. Однажды на 
празднике собралось 22 марсианина. Ровно у 20 было по 3 глаза, ровно у 10 было 3 ноги и ровно у 15 
было по 3 руки. Кроме этого, если у марсианина 3 глаза, то у него ещё чего-то 3. Ровно у 3 марсиан 
было и 3 ноги, и 3 руки. У скольких марсиан всего по 4? 

Решение: Посмотрим на руки-ноги: 15 + 10 – 3 = 22, то есть у каждого марсианина либо 3 руки, либо 3 
ноги. Тогда 4рок вовсе нет. 



Вступительная олимпиада 2025 
Письменная часть. 5 класс.  

 
1.​ В каких задачах используется метод “подсчет двумя способами”? 
2.​ Назовите признаки делимости на 9, 11, 24. Докажите один на свой выбор.  
3.​ В чем заключается метод решения “принцип крайнего”? 
4.​ Нарисуйте граф, выполняющий следующие свойства: 
ー​ уникурсальный 
ー​ несвязный 
ー​ имеет два простых цикла длины 3 

Если вы считаете, что такой граф нельзя нарисовать – объясните почему. 
5.​ Из 7 преподавателей нужно составить 2 бригады для судейства по 3 человека. Сколько есть 

способов это сделать, если в каждой из бригад назначается главный судья, а между бригадами 
разницы нет? Вычислите и объясните, как вы считали. 

6.​ В каждом пункте распишите стратегию выигрывающего игрока и почему она работает: 
a.​ В первой кучке лежит 100 конфет, а во второй – 200 конфет. За ход можно взять любое 

количество конфет из любой кучки. Выигрывает взявший последнюю. Кто выигрывает при 
правильной игре? 

b.​ На доске написано число 1. Два игрока по очереди прибавляют любое число от 1 до 5 к числу 
на доске и записывают вместо него сумму. Выигрывает игрок, который первый запишет на 
доске число тридцать. Кто выигрывает при правильной игре? 

 
Решите задачи: 
1.​ Если к данному двузначному числу один раз приписать цифру 3 спереди, а другой раз  – цифру 8 

сзади, то первый результат будут вдвое меньше второго. Найдите это число. 
2.​ Квадраты со сторонами 15 дм и 17 дм пересекаются. После удаления их общей части остались две 

области. Чему равна разность их площадей?  
3.​ В скачках участвуют три лошади. На одну из них ставки принимают в отношении 1:4 (то есть, если 

эта лошадь приходит первой, то поставленные на нее деньги возвращают и ещё выдают 4 раза по 
столько), на другую 1:3, на третью 1:1. (Если лошадь не приходит первой, то деньги, поставленные 
на нее, не возвращаются ). У Коли есть 100 рублей. Может ли он так сделать ставки, чтобы выиграть 
при любом исходе забега? 

 
Найдите ошибку в решении.  
1.​ Вокруг стола пустили пакет с семечками. Первый взял 1 семечку, второй – 2, третий – 3 и так далее: 

каждый следующий брал на одну семечку больше. Известно, что на втором круге было взято в 
сумме на 100 семечек больше, чем на первом. Сколько человек сидело за столом? 

Решение:  

 
Ответ:  8 человек  



Вступительная олимпиада 2025 
Письменная часть. 5 класс. Разбор 

1.​ В каких задачах используется метод “подсчет двумя способами”? 
Когда одну и ту же величину можно посчитать дважды, для выяснения свойств этой величины, либо 
для выяснения неизвестной в одном из подсчетов 
2.​ Назовите признаки делимости на 9, 11, 24. Докажите один на свой выбор.  
3.​ В чем заключается метод решения “принцип крайнего”? 

Рассмотрение краевых ситуаций – край доски, максимальное число, для выяснения ограничений всего 
дальнейшего построения. 
4.​ Нарисуйте граф, выполняющий следующие свойства: 
ー​ уникурсальный 
ー​ несвязный 
ー​ имеет два простых цикла длины 3 

Если вы считаете, что такой граф нельзя нарисовать – объясните почему. 
Уникурсальный граф всегда связен 
5.​ Из 7 преподавателей нужно составить 2 бригады для судейства по 3 человека. Сколько есть 

способов это сделать, если в каждой из бригад назначается главный судья, а между бригадами 
разницы нет? Вычислите и объясните, как вы считали. 

Выберем первого главного судью И Выберем второго главного судью И Выберем коллег первому И 
Выберем коллег второму. Бригады поделить на порядок, т.к. они одинаковые. 

 7·6
2 · 𝐶

5
2 · 𝐶

3
2 = 7·6·5·4·3·2

2·2·2 = 7!
8 = 630

6.​ В каждом пункте распишите стратегию выигрывающего игрока и почему она работает: 
a.​ В первой кучке лежит 100 конфет, а во второй – 200 конфет. За ход можно взять любое 

количество конфет из любой кучки. Выигрывает взявший последнюю. Кто выигрывает при 
правильной игре? 

Выиграет первый, уравнять кучки, повторять за соперником. После первого хода каждой конфете из 
первой кучки есть пара, соперник пары “открывает”, мы “закрываем”. У нас всегда будет ход. 

b.​ На доске написано число 1. Два игрока по очереди прибавляют любое число от 1 до 5 к числу 
на доске и записывают вместо него сумму. Выигрывает игрок, который первый запишет на 
доске число тридцать. Кто выигрывает при правильной игре? 

Выиграет первый, игра по модулю 6. Закрываем первый блок ходом на 5, далее соперник блоки 
открывает, а мы закрываем. 

 
Решите задачи: 
1.​ Если к данному двузначному числу один раз приписать цифру 3 спереди, а другой раз  – цифру 8 

сзади, то первый результат будут вдвое меньше второго. Найдите это число. 
Ответ: 74. 
Пусть число . Если приписать цифру 3 спереди, то получится число , если припишем цифру 8 𝑎𝑏 3𝑎𝑏
сзади, то получим число , которое вдвое больше , т.е. 𝑎𝑏8 3𝑎𝑏

;   . 2 · 3𝑎𝑏 = 𝑎𝑏8 600 + 2 · 𝑎𝑏 = 10 · 𝑎𝑏 + 8
 8 · 𝑎𝑏 = 592

 𝑎𝑏 = 74
2.​ Квадраты со сторонами 15 дм и 17 дм пересекаются. После удаления их общей части остались две 

области. Чему равна разность их площадей?  
Решение. 2 17 · 17 − 𝑎( ) − 15 · 15 − 𝑎( ) = 289 − 225 = 64 дм



3.​ В скачках участвуют три лошади. На одну из них ставки принимают в отношении 1:4 (то есть, если 
эта лошадь приходит первой, то поставленные на нее деньги возвращают и ещё выдают 4 раза по 
столько), на другую 1:3, на третью 1:1. (Если лошадь не приходит первой, то деньги, поставленные 
на нее, не возвращаются ). У Коли есть 100 рублей. Может ли он так сделать ставки, чтобы выиграть 
при любом исходе забега? 

Решение:  Да, например поставив 21, 26 и 51 рубль соответственно. Тогда при победе первой лошади 
он получит 21 ∙ 4 = 82 > 51+26 = 77 рублей, при победе второй – 26 ∙ 3 = 78 > 51 + 21 = 72 рублей, при 
победе третьей – 51 > 21 + 26 = 47 рубль. 
 
Найдите ошибку в решении.  
1.​ Вокруг стола пустили пакет с семечками. Первый взял 1 семечку, второй – 2, третий – 3 и так далее: 

каждый следующий брал на одну семечку больше. Известно, что на втором круге было взято в 
сумме на 100 семечек больше, чем на первом. Сколько человек сидело за столом? 

Решение:  

 
Ответ:  8 человек 
Ответ: На втором круге было съедено меньше 136 семечек, ведь результаты первого круга не 
учитываются. Кроме того, 78+13=91, а не 81 (остальной подсчет верен). 

 



Вступительная олимпиада 2025 
Устная часть. 5 класс 

 
1.​ Крош ловким движением спрятал шашку Ёжика в карман. В результате черных 

шашек на доске оказалось в 4 раза больше, чем было белых шашек за несколько 
ходов до этого. Сколько всего шашек осталось на доске после похищения, если 
непосредственно перед ним черных шашек было в 5 раз больше, чем белых? 

2.​ Покажите, как разрезать эту фигуру по линиям на максимально возможное 
количество фигур, среди которых нет двух одинаковых. Докажите, что 
получилось действительно максимально возможное количество фигур. (Две 
фигуры считаются одинаковыми, если можно вырезать их из бумаги и наложить 
друг на друга так, чтобы они полностью совпали.)  

3.​ В комнате находятся несколько рыцарей и лжецов (рыцари всегда говорят правду, а лжецы всегда 
лгут). Каждому дали листок бумаги и попросили написать про каждого из остальных, кем он 
является: лжецом или рыцарем. Когда собрали все листы и произвели подсчёты, то записей «лжец» 
оказалось 40, а записей «рыцарь» – 32. Сколько в комнате рыцарей, если известно, что их больше, 
чем лжецов?  

4.​ Натуральные числа от 1 до 2025 выписали в ряд, некоторым образом переставили, а затем от 
каждого числа отняли номер места, на котором оно стоит. Могли ли все получившиеся разности 
оказаться нечётными числами? 

5.​ Вере стало интересно, каких трёхзначных чисел больше: тех, у которых сумма цифр 11 или тех, у кого 
сумма цифр 16. Вера решила, что если все цифры разбить на пары: 4-5, 3-6 и т.д., то каждому числу 
первого типа будет соответствовать число второго типа, а значит, таких чисел поровну. Например, 
числу 452 будет соответствовать число 547, а числу 704 – 295. В чём ошиблась Вера и каких чисел 
больше? 

 



Вступительная олимпиада 2025 
Устная часть. 5 класс. Разбор 

 
1.​ Крош ловким движением спрятал шашку Ёжика в карман. В результате черных 

шашек на доске оказалось в 4 раза больше, чем было белых шашек за несколько 
ходов до этого. Сколько всего шашек осталось на доске после похищения, если 
непосредственно перед ним черных шашек было в 5 раз больше, чем белых? 

Решение:  

 Белые Черные 

Давно ☐  

После похищения  ☐☐☐☐ 

До похищения � ����� 

Шашек не может быть нецелое количество, поэтому ����� делятся на 5. Отметим также, что на доске 
находится не более 12 шашек одного цвета, поэтому � = 1 или 2. 
Если � = 2, то 9 или 10 = ☐☐☐☐, противоречие. Значит � = 1, до похищения лежало 6 шашек, значит 
сейчас лежит 5. 

2.​ Покажите, как разрезать эту фигуру по линиям на максимально возможное 
количество фигур, среди которых нет двух одинаковых. Докажите, что 
получилось действительно максимально возможное количество фигур. (Две 
фигуры считаются одинаковыми, если можно вырезать их из бумаги и наложить 
друг на друга так, чтобы они полностью совпали.)  

Решение. Заметим, что фигур из одного и двух шестиугольников по одному виду, а 
из трёх — три вида, поэтому 5 фигур из не более чем трёх клеток вместе занимают 
12 клеток. Остальные 24 клетки дают не более 6 фигур (поскольку в каждой фигуре 
хотя бы 4 клетки). Итого не более 11 фигур. (Понятно, что если не использовать 
часть фигур из 1–3 клеток, то это не увеличит суммарного количества фигур.) 
Пример для 11 фигур показан справа. 

3.​ В комнате находятся несколько рыцарей и лжецов (рыцари всегда говорят правду, а лжецы всегда 
лгут). Каждому дали листок бумаги и попросили написать про каждого из остальных, кем он 
является: лжецом или рыцарем. Когда собрали все листы и произвели подсчёты, то записей «лжец» 
оказалось 40, а записей «рыцарь» – 32. Сколько в комнате рыцарей, если известно, что их больше, 
чем лжецов?  

Ответ: 5 рыцарей. Решение. Пусть в комнате находятся  рыцарей и  лжецов, а всего  человек. 𝑥 𝑦 𝑛
Каждый из них сделал  запись, поэтому , откуда . При этом 𝑛 − 1 𝑛 𝑛 − 1( ) = 40 + 32 = 72 𝑛 = 9
написать друг про друга «лжец» могут только люди разного типа, то есть каждый из  рыцарей сделал 𝑥
это  раз, а каждый из  лжецов –  раз. Следовательно, . Последнее равенство 𝑦 𝑦 𝑥 2𝑥𝑦 = 40 ⇔ 𝑥𝑦 = 20
возможно, только когда не упорядоченная пара {x, y} совпадает с одной из пар: {1, 20}, {2, 10}, {4, 5}. 
Равенству x + y = 9 из них удовлетворяет только пара {4, 5}, а так как по условию рыцарей больше, чем 
лжецов, то x = 5 и y = 4. 

4.​ Натуральные числа от 1 до 2025 выписали в ряд, некоторым образом переставили, а затем от 
каждого числа отняли номер места, на котором оно стоит. Могли ли все получившиеся разности 
оказаться нечётными числами? 

Решение. Всего 1013 нечетных и 1012 четных чисел и мест. Если могли, что на нечетных местах стоят 
четные числа. Но таких мест больше, чем чисел. Значит не могли. 



5.​ Вере стало интересно, каких трёхзначных чисел больше: тех, у которых сумма цифр 11 или тех, у кого 
сумма цифр 16. Вера решила, что если все цифры разбить на пары: 4-5, 3-6 и т.д., то каждому числу 
первого типа будет соответствовать число второго типа, а значит, таких чисел поровну. Например, 
числу 452 будет соответствовать число 547, а числу 704 – 295. В чём ошиблась Вера и каких чисел 
больше? 

Решение. Вера сопоставляет числу  число , и тогда набору цифр с суммой 𝑎𝑏𝑐 9 − 𝑎( ) 9 − 𝑏( ) 9 − 𝑐( )
11 действительно сопоставляется набор цифр с суммой 16. Ошибка Веры заключается в том, что числа 
не могут начинаться с 0, а значит у чисел типа  нет пары. 9_ _
Итого Верино разбиение верно для чисел, не начинающихся с 9. 
Чисел с суммой 11 будет 3: 902, 920, 911. А с суммой 16 – 8: 907, 970, 916, 961, 925, 952, 934, 943. 
Значит больше чисел с суммой 16. 
Можно также воспользоваться методом шаров и перегородок. 1 шар отложим в первый ящик. Далее 
нужно распределить 10 белых и 2 черных или 15 белых и 2 черных: 

. 𝐶
12
2 = 12·11

2 = 66,  𝐶
17
2 = 17·16

2 = 136

Правда еще нужно “убить” те варианты, в которых есть слагаемые больше 9: 5 вариантов в первом 
случае (9-1-0, 9-0-1, 10-0-0, 0-10-0, 0-0-10) и побольше во втором: 

-​ Первая 9:  вариантов 𝐶
6+1
1 = 7

-​ Есть “10”:  вариантов 3 · 𝐶
5+1
1 = 18

-​ Аналогично  вариантов  3 · 5 + 3 · 4 + 3 · 3 + 3 · 2 + 3 · 1 = 45
 чисел с суммой 16 и  число с суммой 11. 136 − 45 − 18 − 7 = 66 66 − 5 = 61

 



Вступительная олимпиада 2025 
Письменная часть. 4 класс 

 
1.​ Постройте отрицания к следующим утверждениям: 

a.​ Саша и Женя – девочки, держащие красный шарик. 
b.​ Каждый говоривший до меня “Я – рыцарь” на самом деле лжец. 

2.​ Назовите признаки делимости на 9, 11, 24. Докажите один на свой выбор.  
3.​ Из 7 преподавателей нужно составить 2 бригады для судейства по 3 человека. Сколько есть способов 

это сделать, если в каждой из бригад назначается главный судья, а между бригадами разницы нет? 
Вычислите и объясните, как вы считали. 

4.​ Нарисуйте граф, выполняющий следующие свойства: 
-​ уникурсальный 
-​ дерево 
-​ имеет два простых цикла длины 3 

Если вы считаете, что такой граф нельзя нарисовать – объясните почему. 
5.​ В каждом пункте распишите стратегию выигрывающего игрока и почему она работает: 

a.​ В первой кучке лежит 100 конфет, а во второй – 200 конфет. За ход можно взять любое 
количество конфет из любой кучки. Выигрывает взявший последнюю. Кто выигрывает при 
правильной игре? 

b.​ На доске написано число 1. Два игрока по очереди прибавляют любое число от 1 до 5 к числу на 
доске и записывают вместо него сумму. Выигрывает игрок, который первый запишет на доске 
число тридцать. Кто выигрывает при правильной игре? 

Решите задачи: 
1.​ Дедушка дал Пете несколько карточек и попросил составить 

из них равенство. У Пети получилось вот что:  
«Мне не нравится это равенство, – сказал дедушка, – ведь в нём число 6 записано как 06, а так писать 
не принято». Помогите Пете из всех карточек сложить верное равенство, которое устроит дедушку.  

2.​ Однажды Геральта укусила виверна. Лекарь велел ему принимать лекарство в течение 180 дней по 
графику «2 через 1»: два дня приёма перемежаются одним днём отдыха. Геральт начал принимать 
лекарство в понедельник. Сколько раз он будет его принимать по понедельникам и вторникам 
подряд?  

3.​ Впишите в ячейки цифры от 1 до 9, согласно правилам: 
-​ Число в правом верхнем углу клетки – сумма чисел в строке справа от 

него. 
-​ Число в левом нижнем углу клетки – сумма чисел в столбце снизу от 

него. 
-​ Числа в строках и столбцах не повторяются (например, число 8 можно 

представить как 2+6 или 5+3, комбинацию 4+4 использовать нельзя). 
Найдите ошибку в решении. 

1.​ Вокруг стола пустили пакет с семечками. Первый взял 1 семечку, второй – 2, третий – 3 и так далее: 
каждый следующий брал на одну семечку больше. Известно, что на втором круге было взято в сумме 
на 100 семечек больше, чем на первом. Сколько человек сидело за столом? 

Решение:  

 
Ответ:  8 человек  



Вступительная олимпиада 2025 
Письменная часть. 4 класс. Разбор 

 
1.​ Постройте отрицания к следующим утверждениям: 

a.​ Саша и Женя – девочки, держащие красный шарик. 
b.​ Каждый говоривший до меня “Я – рыцарь” на самом деле лжец. 

a.​ Саша – девочка с красным шариком И Женя – девочка с красным шариком.  
(Саша – девочка И держит красный шарик) И (Женя – девочка И держит красный шарик) 
Кто-то из Саши и Жени – мальчик или не держит красный шарик. 

b.​ Кто-то из говоривших до меня  “Я – рыцарь” на самом деле рыцарь. 
2.​ Назовите признаки делимости на 9, 11, 24. Докажите один на свой выбор.  
3.​ Из 7 преподавателей нужно составить 2 бригады для судейства по 3 человека. Сколько есть способов 

это сделать, если в каждой из бригад назначается главный судья, а между бригадами разницы нет? 
Вычислите и объясните, как вы считали. 

Выберем первого главного судью И Выберем второго главного судью И Выберем коллег первому И 
Выберем коллег второму. Бригады поделить на порядок, т.к. они одинаковые. 

 7·6
2 · 𝐶

5
2 · 𝐶

3
2 = 7·6·5·4·3·2

2·2·2 = 7!
8 = 630

4.​ Нарисуйте граф, выполняющий следующие свойства: 
-​ уникурсальный 
-​ дерево 
-​ имеет два простых цикла длины 3 

Если вы считаете, что такой граф нельзя нарисовать – объясните почему. 
В дереве нет циклов 

5.​ В каждом пункте распишите стратегию выигрывающего игрока и почему она работает: 
a.​ В первой кучке лежит 100 конфет, а во второй – 200 конфет. За ход можно взять любое 

количество конфет из любой кучки. Выигрывает взявший последнюю. Кто выигрывает при 
правильной игре? 

Выиграет первый, уравнять кучки, повторять за соперником. После первого хода каждой конфете из 
первой кучки есть пара, соперник пары “открывает”, мы “закрываем”. У нас всегда будет ход. 

b.​ На доске написано число 1. Два игрока по очереди прибавляют любое число от 1 до 5 к числу на 
доске и записывают вместо него сумму. Выигрывает игрок, который первый запишет на доске 
число тридцать. Кто выигрывает при правильной игре? 

Выиграет первый, игра по модулю 6. Закрываем первый блок ходом на 5, далее соперник блоки 
открывает, а мы закрываем. 
 
Решите задачи: 

1.​ Дедушка дал Пете несколько карточек и попросил составить из них равенство. У Пети получилось 
вот что:  

 
«Мне не очень нравится твоё равенство, – сказал дедушка, – ведь в нём число 6 записано как 06, а так 
писать не принято». Придумайте, как Пете из всех карточек сложить верное равенство, которое 
понравится дедушке.  

Ответ: Например, так: . 



2.​ Однажды Геральта укусила виверна. Лекарь велел ему принимать лекарство в течение 180 дней по 
графику «2 через 1»: два дня приёма перемежаются одним днём отдыха. Геральт начал принимать 
лекарство в понедельник. Сколько раз он будет его принимать по понедельникам и вторникам 
подряд?  

Ответ: 9 раз. Решение. За каждые 3 недели (21 день) это произойдёт 1 раз. 180 = 8 ∙ 21 + 12; в начале 
последних 12 дней ситуация произойдёт в девятый раз. 

3.​ Впишите в ячейки цифры от 1 до 9, согласно правилам: 
-​ Число в правом верхнем углу черной клетки – сумма чисел в строке справа от него. 
-​ Число в левом нижнем углу черной клетки – сумма чисел в столбце снизу от него. 
-​ Числа в строках и столбцах не повторяются (например, число 8 можно представить как 2+6 или 

5+3, комбинацию 4+4 использовать нельзя). 

  
 
Решение: 
Найдите ошибку в решении. 

1.​ Вокруг стола пустили пакет с семечками. Первый взял 1 семечку, второй – 2, третий – 3 и так далее: 
каждый следующий брал на одну семечку больше. Известно, что на втором круге было взято в сумме 
на 100 семечек больше, чем на первом. Сколько человек сидело за столом? 

Решение:  

 
Ответ:  8 человек 
Ответ: На втором круге было съедено меньше 136 семечек, ведь результаты первого круга не 
учитываются. Кроме того, 78+13=91, а не 81 (остальной подсчет верен).  



Вступительная олимпиада 2025 
Устная часть. 4 класс 

 
1.​ Крош ловким движением спрятал шашку Ёжика в карман. В результате черных 

шашек на доске оказалось в 4 раза больше, чем было белых шашек за несколько 
ходов до этого. Сколько всего шашек осталось на доске после похищения, если 
непосредственно перед ним черных шашек было в 5 раз больше, чем белых? 

2.​ Покажите, как разрезать эту фигуру по линиям на максимально возможное 
количество фигур, среди которых нет двух одинаковых. Докажите, что 
получилось действительно максимально возможное количество фигур. (Две 
фигуры считаются одинаковыми, если можно вырезать их из бумаги и наложить 
друг на друга так, чтобы они полностью совпали.)  

3.​ На космическом корабле среди мирных космонавтов завелись два предателя, которые хотят 
избавиться от всех людей на корабле. Раз в день все собираются в одной комнате и голосуют, кого 
выгнать.  
○​ В первый день Красный, Зелёный, Чёрный и Фиолетовый выбрали Жёлтого, Синий и Голубой – 

Зелёного, Жёлтый – Красного, Розовый – Фиолетового. По итогам голосования Жёлтого 
космонавта выгнали с корабля.  

○​ Во второй день Красный и Чёрный выбрали Голубого, Синий, Зелёный, Розовый и Фиолетовый 
– Чёрного, Голубой – Фиолетового. В результате Чёрный космонавт был выгнан.  

○​ В третий день Красный, Голубой и Зелёный выбрали Фиолетового, Синий – Красного, Розовый 
и Фиолетовый – Синего.  

Вычислите предателей, если голосуют они одинаково. Объясните, почему предатели – именно они, а 
не кто-нибудь другой. 

4.​ Однажды 91 участник летнего лагеря решили сходить в кино. Прошлым летом они бы поместились 
в 8 рядов кинозала (но не в 7). Однако этим летом каждое четвёртое кресло (то есть каждое кресло, 
номер которого в ряду делится на 4) должно оставаться пустым, поэтому один участник не 
поместился в кинозале. Сколько рядов в зале и сколько кресел в каждом из них, если во всех рядах 
поровну мест?  

5.​ В комнате находятся несколько рыцарей и лжецов (рыцари всегда говорят правду, а лжецы всегда 
лгут). Каждому дали листок бумаги и попросили написать про каждого из остальных, кем он 
является: лжецом или рыцарем. Когда собрали все листы и произвели подсчёты, то записей «лжец» 
оказалось 40, а записей «рыцарь» – 32. Сколько в комнате рыцарей, если известно, что их больше, 
чем лжецов?  



Вступительная олимпиада 2025 
Устная часть. 4 класс. Разбор 

 
1.​ Крош ловким движением спрятал шашку Ёжика в карман. В результате черных 

шашек на доске оказалось в 4 раза больше, чем было белых шашек за несколько 
ходов до этого. Сколько всего шашек осталось на доске после похищения, если 
непосредственно перед ним черных шашек было в 5 раз больше, чем белых? 

Решение:  

 Белые Черные 

Давно ☐  

После похищения  ☐☐☐☐ 

До похищения � ����� 

Шашек не может быть нецелое количество, поэтому ����� делятся на 5. Отметим также, что на доске 
находится не более 12 шашек одного цвета, поэтому � = 1 или 2. 
Если � = 2, то 9 или 10 = ☐☐☐☐, противоречие. Значит � = 1, до похищения лежало 6 шашек, значит 
сейчас лежит 5. 

2.​ Покажите, как разрезать эту фигуру по линиям на максимально возможное 
количество фигур, среди которых нет двух одинаковых. Докажите, что 
получилось действительно максимально возможное количество фигур. (Две 
фигуры считаются одинаковыми, если можно вырезать их из бумаги и наложить 
друг на друга так, чтобы они полностью совпали.)  

Решение. Заметим, что фигур из одного и двух шестиугольников по одному виду, а 
из трёх — три вида, поэтому 5 фигур из не более чем трёх клеток вместе занимают 
12 клеток. Остальные 24 клетки дают не более 6 фигур (поскольку в каждой фигуре 
хотя бы 4 клетки). Итого не более 11 фигур. (Понятно, что если не использовать 
часть фигур из 1–3 клеток, то это не увеличит суммарного количества фигур.) 
Пример для 11 фигур показан справа. 

3.​ На космическом корабле среди мирных космонавтов завелись два предателя, которые хотят 
избавиться от всех людей на корабле. Раз в день все собираются в одной комнате и голосуют, кого 
выгнать.  
○​ В первый день Красный, Зелёный, Чёрный и Фиолетовый выбрали Жёлтого, Синий и Голубой – 

Зелёного, Жёлтый – Красного, Розовый – Фиолетового. По итогам голосования Жёлтого 
космонавта выгнали с корабля.  

○​ Во второй день Красный и Чёрный выбрали Голубого, Синий, Зелёный, Розовый и Фиолетовый 
– Чёрного, Голубой – Фиолетового. В результате Чёрный космонавт был выгнан.  

○​ В третий день Красный, Голубой и Зелёный выбрали Фиолетового, Синий – Красного, Розовый 
и Фиолетовый – Синего.  

Вычислите предателей, если голосуют они одинаково. Объясните, почему предатели – именно они, а 
не кто-нибудь другой. 

Решение. Мы ищем двух голосующих одинаково. По результатам голосования первого дня делаем 
вывод, что Жёлтый и Розовый вне подозрений. На второй день у нас формируется две пары: 
Красный-Чёрный и Зелёный-Фиолетовый, в то время как голоса Синего и Голубого разошлись. 
Наконец, на третий день чёрный проголосовать не смог, поэтому совпадение в паре Красный-Чёрный 
мы не видим, но можем увидеть, что Зелёный и Фиолетовый голосовали по-разному, а значит, они не 
предатели. Ответ: Красный и Чёрный. 



4.​ Однажды 91 участник летнего лагеря решили сходить в кино. Прошлым летом они бы поместились 
в 8 рядов кинозала (но не в 7). Однако этим летом каждое четвёртое кресло (то есть каждое кресло, 
номер которого в ряду делится на 4) должно оставаться пустым, поэтому один участник не 
поместился в кинозале. Сколько рядов в зале и сколько кресел в каждом из них, если во всех рядах 
поровну мест?  

Ответ: в зале 10 рядов, каждом ряду – 12 мест. Решение. Так как для 91 школьника не хватает 7 рядов, 
то в каждом ряду меньше, чем 91 : 7 = 13 мест, а так как 8 рядов им хватает, то мест больше, чем 91 : 8 = 
11 ⅜ > 11. Значит, в ряду 12 мест. Каждое четвёртое кресло должно оставаться пустым, значит, в каждом 
ряду может быть занято 9 мест. Так как одному участнику места не хватило, то сумели сесть 90 
участников. Значит, в каждом ряду сидело 9 человек. Следовательно, в зале – 10 рядов. 

5.​ В комнате находятся несколько рыцарей и лжецов (рыцари всегда говорят правду, а лжецы всегда 
лгут). Каждому дали листок бумаги и попросили написать про каждого из остальных, кем он 
является: лжецом или рыцарем. Когда собрали все листы и произвели подсчёты, то записей «лжец» 
оказалось 40, а записей «рыцарь» – 32. Сколько в комнате рыцарей, если известно, что их больше, 
чем лжецов?  

Ответ: 5 рыцарей. Решение. Пусть в комнате находятся  рыцарей и  лжецов, а всего  человек. 𝑥 𝑦 𝑛
Каждый из них сделал  запись, поэтому , откуда . При этом 𝑛 − 1 𝑛 𝑛 − 1( ) = 40 + 32 = 72 𝑛 = 9
написать друг про друга «лжец» могут только люди разного типа, то есть каждый из  рыцарей сделал 𝑥
это  раз, а каждый из  лжецов –  раз. Следовательно, . Последнее равенство 𝑦 𝑦 𝑥 2𝑥𝑦 = 40 ⇔ 𝑥𝑦 = 20
возможно, только когда не упорядоченная пара {x, y} совпадает с одной из пар: {1, 20}, {2, 10}, {4, 5}. 
Равенству x + y = 9 из них удовлетворяет только пара {4, 5}, а так как по условию рыцарей больше, чем 
лжецов, то x = 5 и y = 4.  



Блиц 
 

1.​ Нюша загадала число, умножила его на 2, разделила на 3, прибавила 10, умножила на 2, 
разделила на 3, а в результате получила 8. Какое число было загадано? 

1 минута 
3 

2.​ Во дворе гуляют кролики (у каждого по 4 лапы) и утки (у каждой по две лапы). Всего 10 голов и 
26 лап. Сколько кроликов? 

1 минута 
3 

3.​ Составьте наибольшее число, все цифры которого различны, и любые две соседние цифры 
образуют число, кратное 6. 

2 минуты 
7842 

4.​ В очереди четыре человека. Семен находится между Борисом и Машей. Маша стоит перед двумя 
другими людьми, Дима занимает место перед Машей. Кто в очереди первый, второй, третий и 
четвертый? 

1 минута 
ДМСБ 

5.​ Бобры пилили брёвна. Каждое бревно распилили 5 раз. И получили 60 кусков! Сколько было 
брёвен? 

1 минута 
10 

6.​ Каких делителей у числа 146146 больше: четных или нечетных? 
1 минута 
Поровну 

7.​ От старта до финиша на одинаковом расстоянии стоят флажки. Бобёр пробегает расстояние от 1 
до 7 флажка за 7 секунд. За какое время он пробежит от 1 до 13 флажка? 

1 минута 
14 

8.​ В команде из 5 человек у всех разное число друзей внутри команды, кроме Даши и Саши. 
Сколько друзей у Даши? 

2 минуты 
2 

9.​ Есть таблица из 3 строк и 8 колонок. В левой нижней клетке сидит бобёр. Бобёр умеет 
переходить в соседнюю клетку справа или в соседнюю клетку сверху. Сколькими способами 
бобёр может добраться до правой верхней клетки? 

2 минуты 
36 
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